CHAPITRE 9 — FONCTION EXPONENTIELLE CORRIGE 1

Tous les exercices sont ceux du chapitre 6 du manuel, a partir de la
page 156.

Exercice (B).

1. D’apres les regles de calcul, pour tout = € R, on a exp(x) >
0,donc f(z) > 0. Donc dans la division f% g on ne divise jamais
par 0, donc la fonction h est bien définie.

2. La fonction h est la division de deux fonctions dérivables, et son
dénominateur ne s’annule pas. Elle est donc dérivable elle aussi.

Pour calculer la dérivée, on utilise le fait que puisque f et g sont
deux fonctions qui vérifient les conditions, alors f'(z) = f(x) et

g'(x) = g(x).

(o) 9@ () = J'(@) x gfa)
( (@)

g(x) x f(z) = f(z) X 9()
(f@)’

—

(@)’
=0

3. Puisque A/(z) = 0 pour tout nombre x, alors la fonction h est
une constante. De plus, puisque f(0) =1 et ¢g(0) = 1, alors :

_9) 1
()—w—I—l

Dongc, h est constante, et h(0) = 1. Donc pour tout z € R, on a
h(z) = 1.
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4. Nous avons montré que pour tout z € R, on a h(x) = 1. Donc
% =1, et g(z) =1x f(x) = f(z). Les fonctions f et g sont
donc égales.

Nous avons montré que si deux fonctions vérifient les mémes condi-
tions f(0) = 1 et f'(z) = f(z), alors elles sont égales. Donc toutes
les fonctions vérifiant ces conditions sont égales. Il n’y a donc qu’une
seule fonction vérifiant ces conditions.

Exercice 7. Corrigé dans le manuel.
Exercice 8. Corrigé dans le manuel.

Exercice 23.

1. 2.
exp(3) X [exp(4)]” exp(—10) x exp(6)
= exp(3) X exp (4 X 2) = exp(—10 + 6)
= exp(3) x exp(8) = exp(—4)
= exp(3 + 8)
= exp(11)

Exercice 24.
1.
[exp(5)]

— expl5 % (~3))
= exp(—15)
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2 3.
exp(2) X [exp(—6)]”
exp(3)
_exp(2) x exp(—6 x 2)
a exp(3)
_exp(2) x exp(—12)
1 a exp(3)
lexp(12)]~* _exp(2+ (-12))
1 exp(3)
~ exp(12 x (—4)) _ exp(-10)
1 exp(3)
B exp(—48) = exp(—10 — 3)
= exp(48) = exp(—13)
Exercice 25. A la calculatrice, on obtient :
1. 54,616
2. 7,525

Exercice 27. Corrigé dans le manuel.

Exercice 28. Pour vous montrer la méthode, j'appelle  'inconnue
dans chaque égalité.

1. Donc pour que l'égalité soit
% e X g2 — ¢3 correcte, il faut que x + 5 = 3,
ATH=2) _ 3 donc z = —2.
45 3
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2. Donc pour que l'égalité soit
4 : _
_ correcte, il faut que 12+x = 2
(63) xe¥ =edxel ’ 4 + ’
S ) donc z = —10.
o34 o o _ 31
o125 ot — 2
pl2HT _ 2
3. Donc pour que l'égalité soit
e’ 1 correcte, il faut que r—3 = —1,
— =e
e3 donc x = 2.
6J:—3 — 6_1
4. Donc pour que l'égalité soit
e e? correcte, il faut que 1—z = —3,
ot &b donc = = 4.
el e?
er e
ol — 25
6l—a: — =3

Exercice 29. Corrigé dans le manuel.

Exercice 42.

e’ (" + )
=" xe"+e¥ X
= T 4 ge”

— €2x + xez
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2 3.
z\2
(1+¢%) (2—¢*)(2+¢Y)
=1242x1x e + (&) =22 (&%)
=1+ 2" +e* g2

Exercice 45. Rappel : La dérivée de la fonction Au (ou A est un
nombre, et u une fonction) est (\u) = M.

Puisque la dérivée de la fonction exponentielle x +— e* est elle-méme,
alors :

fl(z) = =2 xe*=—=2e¢" = f(x)

De plus :
f(0)=2xe"=-2x1=-2

Exercice 46. La fonction g : x — %e“” convient.



